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Licence Math-Info (L3)
TD de Logique (Brice Minaud)

Correction du TD 6

Ezxercice 1:
Fy:Velxz=x
F:JyVraxy=z
Fr:dJyVearxxy=y
Fs:VaxVydzez4+zxz=y
Fy:VeVydlza+zxzxz=y

FExercice 2 :

— Rewy signifie 7 < vg : Pensemble demandé est {x € R: x > 7}

— Juy fvr = vy signifie Jvy cosvy = v : U'ensemble demandé est l'intervalle [—1,1]

— Juy fvg = vy signifie Jv; cosvy = v1 : 'ensemble demandé est R entier

— fvg = c signifie cosvg = 7 : 'ensemble demandé est ()
Juy (Revg A fvr = vg) signifie vy (7 < vy A cosvy = vg) : Pensemble demandé est ()
— Jv; (Revy A fog = v1) signifie Jvy (7 < v1 A cosvg = v1) : 'ensemble demandé est ()
— Y1 Rug foy signifie Yuy vy < cosvy : 'ensemble demandé est Uintervalle | — oo, —1]
— Yu; Rfwvgfuy signifie Vv, cosvg < cosvy : Uensemble demandé est {37w/2 + 2kn : k € Z}
— Yy Jug (Ruive A fvg = vg) signifie Yoy Jug (v1 < vy A cosvg = vg) : Pensemble est [—1, 1]
— Yoo vy fv1 = vy signifie Yog Jv; cosvy; = vy : formule close fausse donc ’ensemble est ()
— Jv1Vvg Rfvov; signifie JviVuy cosvy < vy : formule close vraie donc 'ensemble est R

Exercice 3 :
FiAN-Fy: <Rx— e, x— e’ >
F:<Rx—0,x—0>
- ANF3: <Rzrx—z,x—xz+1>
-IWANFy <Rax—ax,z—0>
S AN-FyANFs : <Rz =z — |z >
-F5 <Rax—0,z—1>

Ezxercice 4 :

a.
1) JxVyRzxy
2) VaVy(Rry = Jz(Rzz A Rey))
3) Jx—xaxr ~x
4) Ve(xxx ~c = x~c)
5) Jzxxx = ®dd
6) JxIyVz(Rzx V Rzy)
7) VaJy(Ryx A ~x ~ y)
8) JzVy—-Ryx
b.

i <R0,+, x> <R 1,+,%x,<>
Fr: <R0,+,x,<> <R/ 1,4+,%x,<>
F;: <R,0,+,x,=> <R 1,4, x,<>
Fy: <R,0,+,x,=> <R/ 1,+,x,<>
F5: <R0,4+,x,<> <R, 1,+,x,<>

Exercice 5 :
A=VaVyVz(z <y = x < 2)
B = J2¥23y(Rxx = Rzy)
C = JaVyVwVz3tVe' Iy Fw' IV ((z = y A (w = 2 At = t)) V (-2’ =y A=(w' = 2/ At = 1))
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Ezxercice 6 :
a) 2
b) 4
c) 4
d) 32
Ezxercice 7 :
a. VadyFz(EBay AExz A-w ~yA-w~2A-y~ 2 AVt(EBte = (t~zVixzyVi~z)))
b. VaVy((Vi(Btz = t~z) AVi(Ely = t~y)) = x~y)

Exercice 8 :
a.

e

[z.9] : {(z,y) s 2 <y}

[z] - {0, 1}

[] : {z : x est un carré}
il

[]

s Falz]) = 3y3u, (Vz,uz ~ 2) Az ~ f fuuy

: Fplz] = Ju, (Vz,uz ~ 2) Az =~ fuu

: Felr] = =(Fudy, (Vz,uz ~ 2) Az ~ gy fuu)

: Fplz,y, z]) = Jadb,x ~ gaz Ay ~ gbz A

2’ (Fadb,x ~ gaz’ Ny ~ gbz') = Tp,z ~ f2'p)
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